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INITIATION A LA LOGIQUE

I I

I I  LE CALCUL DES CLASSES

A. Déf in i t ions.  Mêrne tout  à fa i t  e imple,  une proposi t ion se compoee de
p lus i eu rs  t e rmes .  C res t  a i ne i  que .  l a  p ropos i t i on  t r ad i t i onne l l e  I 'Soc ra te  es t  mo r te l i l
comprend t ro is terrnes :  Socrate /  êt te f  rnoûeL. On appel le fonct ion p_roposi t iorr-
" gU=_  une  p ropoa i t i on  dane  l aque l l e  un  ou  p l us i eu rÊ  t e rmes  son t  r emp lacés  pa r
une  va r i ab le .  Pa r  ex .  ,  dans  l a  p ropos i t i on  c i - dessus ,  on  peu t  r emp lace r  Soc ra te
pa r  N ,  qu i  dée igne  a l o r s  n ' impo r te  que l  ê t r e  v i van t  e t  su j e t  à  l a  mo r t ;  on  au ra
a  l o r s  :  t rN  es t  r no t t e l r t .

L rensemb le  des  p ropoa i t i one  rep réaen téeg  pa r  une  f onc t i on  p ropos i t i onne l -
I e  es t  appe lée  une  c l asse  .  Lee  c l asses  peuven t ,  à  l eu r  t ou r ,  ê t r e  comb inées  en t re
e l l es .  C res t  ce  qu i  f a i t  l r ob j e t  de  ce t t e  deux ième  pa r t i e  de  l a  l og i que .

Ma i s  aupa ravan t ,  i l  f au t  enco re  dé f i n i r l a  no t i on  d rappa r tenance .  Ce l l e - c i  ex -
pr ime le fa i t  gu 'un indiwidu ou un objet  fa i t  part ie drune cfasse.  Ce rapport  eet  syrn-
bo l i sé  pa r  l a  l e t t r e  g recque  €  ,  t and i s  que  l es  c l asses  Eon t  f i gu rée8  pa r  d ' au t res  l e t -
t res glecques.  La propopi t ion I 'n est  un élérnent  de la c laese orr  gera donc eymbol isé
c o m m e  s u i t  :  n  e  q .

I l  est  à f f i - tqu."  que la not ion dtappartenance ne erappl ique pas aux c laases
d c  c l a s s e s .

B .  Re la t i ons  en t re  c l asgee .  I l  y  a  p l ue ieu ra  t ypes  de  t e l a t i one  en t re  l es  c l ae -
ses ,  Les  t r o i s  p r i nc i pa les  son t  l es  su i van tes  :  t ou te  l a  c l aege  d  es t  i nc l use  dans
la  c l asse  p  ;  gue lques  é l émen te  de  l a  c l aese  c t  f on t  pa r t i e  aues i  de  p  ;  aucun  é l émen t
de  q  ne  f a i t  pa r t i e  de  p ,  Le  ma théma t i c i en  Eu le r  a  f i gu ré  ces  rappo r t s  pa r  deg
ce rc l es ,  ce  qu i  a i de  à  l eu r  compréhens ion .  Rep renona - l es  un  à  un .

I ,  Tou te  l a  c l asse  C  es t  con tenue  dans  l a  c l asse  f l  :

O n  s y m b o l i s e  c e t t e  r e l a t i o n  c o m m e  c e c i  :  a  C  0 .  C e t t e  r e l a t i o n  e s t  d i t e  t r a n s i t i v e ;
c ' e s t - à - d i r e  q u e  s i  M o n t p e l l i e r  e s t  d a n s  I ' H é r a u l t

e t  que  I 'Hé rau l t  so i t  en  F rance ,
on  peu t  en  dédu i re  que  Mon tpe l l i e r  es t  en  F rance .

Ce  p re rn i g r  r appo r t  peu t  donc  ê t r e  symbo l i sé  pa r  l a  f o rmu le  :

l c c F I = l l  n € d l D l n c p l l



2 .  Q u e l q u e s  é l é r n e n t s  d e  l a  c l a s s e  g  s e  r e t r o u v e n t  d a n s  l a  c l a s s e n

Dans  ce t t e  deux ième  re l a t i on ,  on  appe l l e  l a  pa r t i e  co r rmune ,  hachu rée  dans

1 a  f i g u r e  c i - d e s s u s ,  l e  ' r p r o d u i t  l o g i q u e "  d e s  d e u x  c l a s s e s ,  e t  l t e n s e m b l e  d e s  t e r m e s

c o m p o s a n t  c e l l e s - c i  l e u r  r r s o r n l ï ) € r  l o g i q u e ' t ,  C e  p r o d u i t  c s t  s y r n b o l i s é  p a r  1 e  s i g n e O  '

c c t t e  s o m m e  p a r  l e  s i g n e  U ,  O n  e n  < l é d u i t  :

produit [-il. p-l =
l a f o i s à d e t à 0 ) .

somrne 'f-imF

n € s -  n e

n c c r v ,  n  E

( c ' e s t  à  d i r e  :  n  a P P a r t i e n t  à

c ' e s t  à  d i r e  :  n  a P P a r t r e n t ,

s o i t  i r  G  ,  s o i t  à  f l  ) .

3 .  Aucun  é l émen t  d r  O  ne  se  rencon t re  dans  0  :

Pou r  co rnP rend re  ce  raPPor t '  i l

d ' u n e  c l a s s e  :  o n  e n t e n d  p a r  I à  t o u s  l e s

s e ,  c e  q u ' E u i e r  a  f i g u r é  c o m m e  s u i t  :

f au t  d rabo rd  dé f i n i r  l a  no t i on  de  I ' néga t i on "

é Iémen ts  qu i  n ' appa r t i ennen t  pas  à  ce t t e  c l as -

L e  s y n t h è m e  â  r t , p r é s e n t e  I a  n é s a t i o n  d e  l a  c l a s s e  C t  P o u r  s y m b o l i s e r

c c t r e  n i g a t i o n ,  o n  e m p l o i e  l a  f o r m u l e  ' l  
- 1 Â æ - - l = l - 6 t - ]

c e t t e  t r o i s i è m e  r e l a t i o n  e n t r e  c l a s s e s  p e u t  d o n c  ê t r e  d é f i n i e  p a r  l a  f o r m u l e

su i van te  qCp

Er  e l le  peut  ê t re  symbol isée  a ins i  fæ]  t  | .Tæl

4 .L .  r y l l g .& ig@-@!9g ,en t  un  rapPo r r t  en t re  c l asses '  On  peu t  1e  symbo l i -

s e r  c ù m m e . " i t  I T T J - - f f i 0  |  I  I o  
C  l l . C ' e s t .  a u  f o n d ,  u n e  v a r i a n t e  d e  l a

p r e m i è r e  d e s  r e l a t i o n s  v u e s  c i - d o s s u s .

C e s  r e l a t i o n s  p r r r r n e t t e n t  t o u t e  u n e  s é r i e  d ' a u t r e s  r a i s o n n e m e n t s  e n c o r e ,  m a i s

c e u x - c i  n r o n t  p a s  l e u r  p l a c e  d a n s  c e t t e  é t u d e  s o m m a i r e ,  n o n  p l u s  q u e  c e  c h a p i t r e  s : '

c u r i e u x  d e  l a  l o g i q u e  q u e  s o n t  l e s  " p a r a d o x e s " ,  d o n t  v o i c i  l r e x e r n p l e  c l a s s i q u e :

Dans  un  v i l l age ,  t ous  ceux  des  hab i t an t s  qu i  ne  se  rasen t  pas  eux - rnêmes  son t  r asés

p a r  l e  b a r b i e r ;  l e  b a r b i e r  l u i - m ê m e  a P p a r t i e n t - i l  à  l a  c l a s s _ e  d e  c e u x  q u i  s o n t  r a s é s

p a ,  t .  b a r b i e r  o u  à  c e l i e  d e  c e u x  q u l  s e  r a s e n t  e u x - m ê r n e s  ?  o n  n r e n  s . o r t  q u ' e n  f a i -

san t  excep t i on  Pou r  l e  ba rb i e r .

g



I I l LES PROBABIL IT  ES,

C o m m e  I ' a  é c r i t  E d m o n d  S c h é r e r  d a n s  s a  " P h i l o s o p h i e  d e  I ' H i s t o i r e " ,  " l e

h a s : r r d  e s t  I ' i g n o r e r n c e  o i r  n o u s  s o m r n e s  d ' u n e  c a u é e ,  l e  f a i t  q u i  n o u s  é c h a p p e " .  D a n s

u n  s e n s ,  e n  e f f e t ,  l e  h a s a r d  e n  s o i  n ' e x i s t e  p a s .  c e  n r e s t ,  e n  t o u t  c a s ,  p a s  u n e  n o -

L i o n  r a t i o n n e l l e .  A u s s i ,  I e s  p h i l o s o p h e s  c o n t e m p o r a i n s  p r é f è r e n t - i l s  l i e n s e r r e r  d a n s

u n t ' n r é t h o d e  r i g o u r e u s e :  c e l l e  d e s  p r o b a b i l i t 6 s ,  q u i ,  l ô r s q u e  n o u s  i g n o r o n s  l e s  c ; r u s e s

c l ' u n  p h é n o m è n e ,  l u i - m ê r n e  c e p e n d a n t  b i e n  c o n n u ,  c o m b i n e  n o t r e  c o n n a i s s a n c < ' e t  n o t r r r

i qno rance ,  nous  pe r r r r e t t an t  a i ns i ,  b i en  souven t ,  de  rédu i r e  ce l l e - c i  au  po in t  mê rne  p . r r '

i 6 i 5  r J ' a r r i v e r  à  d e  n o u v e l l e s  c e r t i t u d e s .

Le  ca l cu l  des  p robab i l i t é s ,  qu i  u t i l i se  1e  ra i sonnemen t  ma théma t i que ,  se  d i f f e

r e n c i e  p r o f o n d d r n e n t  d e  l a  t h é o r i e  d e s  p r o p o s i t i o n e  e t  d e  c e l l e  d e s  c l a s s e s ,  c a r  c e s  c . 1 e t '

n i i ' r t ' s  t h é o r i e s  p e r m e t t e n t ,  à  p a r t i r  d e  d o n n é e s  c e r t a i n e s ,  d t a r r i v e r  à  d e s  c o n c l u s r o n 5

é g a L e r n e n t  c e r t a i n e s ,  t a n d i s  q u e  l a  t h é o r i e  d e s  p r o b a b i l i t é s  -  c o m m e  d r a i l l e u r s  l e  r a r -

sonnemen t  d i a l ec t i que  -  ne  pe r rne t  qu ' excep t i onne l l emen t  d ' abou t i r  à  pa re i l  r t i su l t : r t  :

g é n é r a l e r n e n t ,  l e s  c o n c l u s i o n s  s e r o n t  m o i n s  c e r t a i n e s  q u e  l e s  p r é m i s s e s ,  i l  r c s t e r a  u n

c e r t a i n  d e g r é  d ' i n c l i t e r m i n a t i o n ,  e t  i l  n e  s e r a  p o s s i b l e  d ' é t a b l i r  q u e  l e  d e g r é  d e  c e t t e

c e r t i t u d e  o u  d e  c e t t e  i n c e r t i t u d e .

C e t t c  c a t é g o r i e  d e  r a i s o n n e r n e n t  I o g i q u e  e s t  b a s é e  e s e e n t i e l l e m e n t  s u r  I ' h y p o -

t h i ' s c  q u ' a v a n t  d ' ê t r e  r é a l i s é ,  u n  é v é n e m e n t  f u t u r  p o s s è d e  l a  p r o p r i é t é  d e  p o u v o i r  s e

p r o d u i r e  d e - .  p l u s i c u r s  r n a n i è r e s  p o s s i b l e s ,  l e s  d i v e r s  " c a s  p o s s i b l e s "  é t a n t  i n c o m p a t i  -

b i e s  e n t r e  e u x .

Pou r  pouvo i r  app l i que r  ce  gen re  de  ra i sonhemen t  l og i que ,  i l  f au t  donc  l ou t

d ' a b o r d  s r a s s u r e r ,  c o m m e  l r a  f o r t  p e r t i n e m m e n t  s o u l i g n é  P i e r r e  V e n d r y e s  r t a n s  s o t l

t : s s a i  I ' D é t t ' r m i n i s r n e  e t  a u t o n o m i e " ,  q u ' e n t r e  l e s  é l é m e n t s  q u t o n  r a p P r o c h e  i l  p e u t

s ' é t a b l i r  r l c s  r e l a t i o n s  d ' u n  c e r t a i n  g e n r e ,  a u x q u e l l e s  i l  d o n n e  l e  n o m  d e  " r t ' l a . t i o n s  a l é -

ô i r e s r r :  " P a :  c l é f i n i t i o n " ,  é c r i t - i l ,  " j e  d i r a i  q u r e n t r e d e s  s y s t è m e s  n a t u r e i S ,  l e s  r e ' l a -

t i ons  son t  e_Lég ! s l r " : : s  l o r squ 'e l l es  ps l l v s { se  réa l i se r  de  p l us i eu rs  man iè r cs  p t i s s i b l cs .

C e s  d i f f é r t  n t e s  i n a n i è r e s  s o n t  i n c o m p a t i b l e s  e n t r e  e l l e s ,  c ! e s t  à  d i r e  q u c  l a  r  j a l i s a t i o r r

d e  I ' u n e  d ' e l l e s  c x c l u t  t o u t e s  I e s  a u t r e s .  A  c h a c u n e  d ' e l l e s  e s t  a f f e c t é  u n  c e r t a i n  c o c f t i -

c i e n t  d e  p r , , b a b i l i t i '

A j o r r t o r : r  q u e  l e s  r e l a t i o n s  d i t e s  d é t e r m i n é e s  s o n t  u n  c a s  p a r t i c u l i e r  d e s  r e l a t i o n s

a l é a t o i r e s ,  ( ' n  c { , s e n s  q u e ,  p o u r  e l l e s ,  G ; ; ; Ë Ë - A e s  c a s  p o s s i b l e s  6 e  r é d u i t ,  s o i t  à

I ' u n i t é  :  l a  r e l a t i o n  e s t  a l o r s  c e r t a i n e  ;  s o i t  à  z é t o ' .  l a  r e l a t i o n  e s t  a l o r s  c c r t a i n e m e n l

i  m p o  s  s i b l  e .

L e  p r o b l i - r n e  e s t  d o n c  d e  c l i s c e r n e r ,  p a r m i  l e s  r e l a t i o n s  e n t r e  d i v e r s  é v é n e r r r c n t s ,

l e s q u e l l e s  s o n t  a l é a t o i r e s ,  l e s q u e l l e s  s o n t  d é t e r m i n é e s ,  e t ,  P a r m i  l e s  p r e m i è r e s ,  c i a n s

q u e l l e  m e s u r c  e l l c s  s o n t  a l é a t o i r e s  :  c r e s t  i c i  q u ' i n t e r v i e n n e n t  l e s  m a t h é r n a t i q u e s ,  l e s -

q u e l l e s  t o m b e n t  e n  d e h o r s  d e  n o t r e  s u J e t .



IV  LA  D IALECTIQUE :

Le  ra i sonnemen t  d i a l ec t i que  cons i s t e ,  l o r squ ton  se  t r ouve  en  P résence  de  deux

i d é e s  o u  d e  d e u x  p r o p o s i t i o n s  c o n t r a d i c t o i r e s ,  é g a l e m e n t  p o s s i b l e s ,  q u r o n  a P p e l l e  a l o r s

i , u n e  I a  t h à ' s e  e t  l r a u t r e  I t a n t i t h è s e ,  à  t r o u v e . r  l e  m o y e n  d e  l e s  c o n c i l i e r  d a n s  c e  q u ' o n

a p p e l l e  I a  s y n t h è s e .

C ' e s t  a i n s i  q u e  H e g e l ,  q u i  a  é t a b l i  l e s  p r i n c i p e s  d e  c e  g e n r e  d e  r a i s o n n e m e n t

(n ra i s  ce l u i - c i  é t a i t  conn l r  dé jà  depu i s  b i en  l ong tempB avan t  l u i )  base  t ou te  sa  l og i que

s u r  l e  p r i n c i p e  d e  l ' ê t r e ;  l t a n t i t h è s e  d e  l ' ê t r e  é t a n t  l e  n o n - ê t r e ,  l a  s y n t h è s e  d e  l ' ê t r e

e t  c l u  non  ê t r e  es t ,  d i t  Hege l ,  l e  deven i r .

M a i s ,  s ' i 1  e s t  h a b i t u e l l e m e n t  a s s e z  f a c i l e  d e  d é g a g e r  I a  s y n t h è s e  d e  d e u x  i d é e s

; rn tagon i s tes  s imp les ,  i l  en  va  au t remer l t  quand  on  a  a f f a i r e  à  des  p ropos i t i ons  comp le -

x 1 s .  E n  p a r e i l  c a s ,  m ê r n e ,  l e s  p o s s i b i l i t é s  d e  r é a l i s e r  l a  c o n c i l i a t i o n ,  l a  s y n t h è s e ,

t , n t r t ' e l l e s  s o n t  t h é o r i q u e r n e n t  m u l t i p l e s .  C ' e s t  a l n s i  q u r e n  p r a t i q u c ,  i o r s q u e  d e u x  a d -

v e r s a i r e s  s e  t r o u v e n t  e n  p r é s e n c e  e t  q u ' i l s  s o n t  d a n s  I ' o b l i g a t i o n  d e  s ' a c c o r d e r ,  c h a -

cun  me t t r a ,  co rn rne  on  d i t ,  " de  l ' eau  dans  son  v i n r '  ;  ma i s  l a  p ropo r t i on  d r "eau "  e t  de
" r ' i n "  p o u r r a  v a r i e r  t h é o r i q u e m e n t  d e  O , l  %  à  9 9 , 9  / " .

Cependan t ,  en  bonne  l og ique ,  i l  n t y  au ra  géné ra lemen t  qu rune  seu le  ou  qu run  pc -

t i t  n o m b r e  d e  s y n t h è s e s  p o s s i b l e s .  L ' a r t  d u  d i a l e c t i c i e n  s e r a  d e  t r o u v e r  l a  s y n t h è s e

p a r f a i t e ,  c ' e s t  à  d i r e  l e  p o i n t  d t é q u i l i b r e  i d é a l  e n t r e  l a  t h è s e  e t  I ' a n t i t h è s e ,  e t  d r a p p r o -

c h e r  a i n s i  a u  p l u s  p r i ' s  l a  v é r i t é .

C C P : 9 8 8 - 0 4

(D LEs PRrsMEs 1965

a v .  M a r é c h a 1  L e c l e r c
34 Mon tpe 11i  er ' T é l  :  ( 6 7 )  7 2 .  3 2 .  0 4


