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oBJET ET SUBDIVISIONS p_E LA_LOCIQIJE

La log ique es t  la  b ranchc  de  la  ph i losoph ie  qu i  ense igne à

d io t inguer  les  ra isonnements  v ra is  des  ra isonnements  faux .

P a r  e l l e - m ê m e  e l l e  n e  ! e r m e t  p a s  d ' a r r i v e r  à  d e s  v é r i t é s

nouve l les ,  e l le  permet  seu lement ,  à  par t i r  de  vér i tés  vér i f iées  d 'une

a u t r e  f a ç o n  d e  t i r e r  d e s  c o n c l u s i o n s  c o r r e c L e s  d e  c e s  w é r i t é s ,
I ra  log ique se  présente  ac tue l lement  sous  quat re  aspec ts  :
1 '  L a  c o m b i n a i s o n  d e s  p r o p o s i t i o n s  ;
2 "  L e  c a l c u l  d e s  c l a s s e s  :
3 '  L e c  p r o b a b i l i t é s  ;
4 "  La  d ia lec t iquc .
L e  p r e m i e r  d e  c e s  a s p e c t s  s e r a  d é c r i t  d a n s  l a  p r é s e n t e

feu i l le .  le  res te  le  sera  dans  une au t re  feu i l le ,

I  -  LA COMBINAISON DES PROPOSITTONS.

e - O_,É_fj : ! t l_"_fr.  Qurest ce qu'une plgpg_eIlg:L ? rrUne propo-
s i t ion  es t  un  énoncé verba l  suscept ib le  d rê t re  v ra i  ou  faux  ;  e t ,  par
ex tens ion ,  énoncé a lgor i thmique équ iva len t  à  un  énoncé de  ce  genre ,
par  exempl  ê ,  à  =  b" (La lande)  ,  L 'énonc ia t ion  d 'un  nom iso lé ,  un  souha i t ,
un  ordre ,  une exc lamat ion ,  e tc .  qu i  ne  peuvent  ê t re  v ra is  ou  faux ,  ne
sont  pas  des  propos i t ions  e t  n ren t ren t  pas  dans  1e  dor ra ine  de  la  log ique.

B - P_r1gg13_e_g_3S_Lg" ".  On peut en énoncer bcaucoup,
tous  équ iva len ts  en t re  eux .  La  t rad i t ion  nren  re t ien t  que t ro is ,  d 'o i r
décou len t  d 'a i l leurs  tous  les  au t res .

I  o  Su ivant  l ' ax iome (ou  pr inc ipe)  d ' iden t i té  ,  tou te  p ropo-
s i t ion  es t  équ iva len te  à  e l le -même.  L 'a f f i rmat ion  d 'équ iva lenc  e  é tan t
symbol isée  par  Ie  s igne =  e t  les  p ropos i t ions  par  des  le t t res ,  on  peut
r e p r é s e n t e r  c e  p r i n c i p e  p a r  :  a = a  .

2o Suivant I 'axiome (ou principe) dg_ti-". .g_gI.1", une propo-
s i t i o n  d o n n é e  e s t  v r a i e  o u  b i e n  e l l e  e s t  f a u s s e  :  i l  n ' y  a  p a s  d e  t i e r c e  p o s -
s ib i l i té .  Ce pr inc ipe  peut  ê t re  symbol isé  comme su i t  :  a  w â .  Lc  s i -
gne w marque I 'exc lus ion  e t  se  l i t  I ' exc lu t " .  Le  s igne 

-  
surmontant

1e  symbole  de  la  p ropos i t ion  cons idérée,  ind ique Ia  négat ion .
Une app l ica t ion  remarquab le  de  ce  p t ' inc ipe  es t  le  ra isonn<: -

m e n t  " a  c o n t r a r i o r r o u  p a r  l r a b s u r d e  :  O n  c o m m e n c e  p a r  d é m o n t r e r  q u e  l a
n é g a t i o n  d t u n e  p r o p o s i t i o n  e s t  i m p o s s i b l e  o u  q u ' e l l c  c o n < l u i t  à  d e s  c o n -
s é q u e n c e s  a b s u r d e s  ;  o n  e n  d é d u i t ,  p u i s q u ' i l  n ' y  a  p a s  d e  t r o i s i è m e  t e r -



! - i . ) e  ; r i , s s i b l , - '  : i u c  i  l  i : . r { r pJ . r i ' : >n  c l l " r '  ! i i  ' i ' t  .  : , i  , i

. j  S r r ç a , ,  i  - : . . .  r ' 1 1 ( .  t ) i l  i , r  ; c i p t  l ' j .  : ' , ' , . ;  :  . . i u i .  ! i ; ' , , ; '
appc i l e  auss i  i i r  r : on  c , , - r r i - 5 - : i . . ! ! - c ! ; . ï ,  ' L : : i e  

i l i . ' pos i t i , - r :  r , t  : a  n t<g . r t i r , . :  , r c

p c r r v e n t  ê t r e  à  l a  f o i s  v r a i t ' s  o u  à  l a  i c i s  i a r i s ; c s  :  
" S ( '  

c o r t l l  c d r  r t '  c ' . - s i

n c  r i e n  d i r e I  a  d i i  e x c e l l e m e n t  L "  D o d i n ,  ' l u i  p r , ) È l r s .  c o r n n r e  s ; r m b o l t '

i ; .  v  b )  w  (a=  b ) .

i t 4 a r s ,  p o u r  q u ( -  c { ' i  p r  i n c t p e s  p u i s s ' . ' r l t  s ' a p p i i q u < ' r  c o r r ( ' c t e -
' n e n t ,  i i  f a r , i t  q u e  c e r t a i n c s  c o n r i i i i o i t s  s o i e n , t  r e r n p i i e s  :

. i  "  -  I l  f a u t  q u c  l a  p r o p o s i t i o n  c o n s i d é r é e  s o i t  s i r n p i e  :  i e s

p r i r r c i p e s  c i - d e s s u s  n e  p e u v t n t  s ' a p p l i q r t e r  à  d e s  p r o p o s r t i o n s  c o m p l e '

x e s ,  c ' e s t - à - d i r e  s e  c o m p o s a n t  e n  r é : r i i t é  d e  p l u s i e r . : r s  p r o p o s i t . i o n s  :

r 1  f a u d r a ,  1 e  c a s  é c h é a n t ,  i s o l e r  c h a c u r . e  d e s  p r o p o s i ; i o n s  é I é m e n t a i r e s

e t  l e s  e x a r T  r i n e r  s é p a r é m e n t  ;
2 "  -  I 1  f au t  que  chaque  t e rme  de  l a  p ropos i t i on  so i t  b i en  dé f i n i

e t  e x e m p t  d ' a m b i g u i t é ,  S i  o n  e m p l o i e  l e  m o t  I ' t e r r e "  p a r  e x e m p l e ,  i l

f a u d r a  p r é c i s e r  s i  o n  e n t e n d  p a r  l à  u n e  c e r t a i n e  r o c h e  ( a L r g i l e ,  p a r  e x e m -

p l e )  o u  b i e n  l a  p l a n è t e  T e r r e  o u  u n e  a u t r e  a c c e p t i o n  d e  c e  m o t  i
3 "  -  L e  m ê m e  f a i t  d o i t  ê t r e  c o n s i d é r é  d a n s  l e s  m ê m e s  c o n d i -

t i ons  de  t en - rps  e t  de  l i eu  :  une  p ropos i t i on  peu t  ê t r e  - r r a i e  i c i  e t  f ausse

a i l l e u r s ,  v r a i e  a u j o u r d ' h u i  e t  f a u s s e  d e m a i n ,  e t r .

C  -  
_ L 3 s _ o g i : a [ o 3 _ s _ l o g i a u e r ,  U n c  f o r r n e  s i r n p l e  d e

r a i s o n n e m e n t  c o n s i s t e  à  c o m b i n e r  d e u x  o u  p l u s i e u r s  p r o p o s i t i o n s  e n  é t a -

b l i s s a n t  e n t r e  e l l e s  c e r t a i n s  r a p p o r t s ,  q u e  l c s  l o g i c i e n s  r c i d u i s . n t  ) i  q u a -

t r e  t y p e s  p r i n c i p a u x :  l a  c o o r d i n a t i o n .  l a  d i s j o n c t i o n ,  I ' i m p i i c a t i o n ,  l ' é -

qu i  va l  enc  e .

a  -  La  coo rd i na t i on  enco re  appe lée  r r p rodu i t  l og i qu t ' "  se

c a r a c t é r i s e  p a r  l a  c o n j o n c t i o n  g ! .  L "  c o o r d i n a t i o n  d e  l a  p r o p o s i t i o n  p

e t  d e  l a  p r o p o s i t i o n  q  e s t  d o n c  p  e t  q .  N o u s  s y m b o l i s e r o n s  c c t t e  o p é -

r a t i o n c o m m e s u i t : p & q .

E x e m p l e  :  J u l e s  e s t  b o s s u  e t  i l  f a i t  b e a u .  1

b  -  L a  d i s . i o n c t i o n  o u  " s o m m e  l o g i q u e "  s e  c a r a c L é r i s c  p a r

l a  con jonc t i on  ou ,  so i t  donc  :  p  ou  q .  E I l e  es t  s y rnbo l i sée  comrne  su i t  :

p v q .

Exemp le  :  Ce t  ob je t  es t  un  pe igne  ou  un  râ teau .

c  -  L ' i m p l i c a t i o n  o u  " c o n d i t i o n "  s e  c a r a c t é r i s e  p a r  l a

c o n j o n c t i o n  s i .  E l l e  p e u t  s ' é n o n c e r  c o m m e  s u i t  :  s i  o n  a  p ,  o n .  a  q ,  o t l

e n c o r e  p  i m o l i q u e  q ,  q u ' o n  s y m b o l y s e  h a b i t u e l l e m e n t  :  p  =  q .  O n  c m p l o i c

a u s s i  p a r f o i s  d ' a u t r e s  s i g n e s  :  p - - > q ,  p = ) q .  C ' e s t  l à  a { f a i r e  d e  c o n v c n -

t i o n  :  n o u s  n o u s  e n  t i e n d r o n s  a u  s i g n e : >  ;
a  -  @  n e  s e  c a r a c t é r i s c  P a s  P . r r

u n e  c o n j o n c t i o n  p a r t i c u l i è r e ;  e l l e  c o n s i s t e  à  a f f i r m e r  ç I u c  t e l l c  p r o p o s i  j

t i o n  a  i e  m ê m e  s e n s ,  l a  m ê r n e  v a l e u r ,  q u e  t e l l e  a u t r e ,  q u e  c e s  d c u x  p r g -

p o s i t i o n s  é n o n c e n t  d o n c  l a  m ê m e  c h o s e  s o u s  u n e  a u t r e  f o r m e .  E l l c  p t ' u t i

ê t r e  é n o n c é e  p  v a u t  q ,  e t  s y m b o l i s é e :  p =  q

Exemp le  :  Deux  p l us  deux  f on t  qua t re  es t  équ i va len t  à  t r o i s

p l us  un  f on t  qua t re .  
' l

D - R e l-{. !gl s_e nt r e -p-l-o-p-o-s-l ! i -o-Lq-, Ces opérations
logiques vont . ,oul-piîmEtt i{-fp-a-rt i î ! î}T"-p-"î i î i -ons simples, r le , lé -

t c i m ' i n e r  l a  v é r i t é  â e  p r o p o s i l i o n !  c o m p l c i c s ' -



i frrq.lgj4f_ljljr9_.ll_ç: i,a. di sfonci ion.

! , e s  c a s  c i e  r ' é r i t é  e i  ( i  Ë r r e u r  d a n s  c e s  d e u x  r e l a i r c n s  s o n r
f ac i l es  à  é ta i : i i r .  La  rE : l a t i on  p - : l ' - . g  n , "  s c ra  ' r â i e  qu .  s i  F  ( " î  q  s . ' r l t
v r a i s  t o r . t s  l e s  d e u x ; d a n s ' l e s  t r a i : ' a u l r e s  c a s ,  e i l t  e s t  f a u s s c .  L a
re l a t i o r r  p  y  q  se fa  v ra i c  s i  p  ou  q  ou  l c s  d r . ux  son t  v ra i s  I  e l l c  nc
se ra  f a i i sge  que  s i  t =  e t  q  son t  f aux  t ous  l es  deux .

2 .  L ' imp l i cê i ! q ] r

L ' é v i d e n c e  e s t  m o i n s  i m m é d i a t c .  P a r t o n s  d , u n  e x e m p l e  :
"S i  Jean  es t  un  homr re ,  Jean  es t  mo r te l "  .  Remp laçons ,  dans  ce t t e
p ropoe i t i on , . Jean  pa r  N  e t  donnons  à  l J  d i vc r ses  au t res  s i gn i f i ca t i ons .
Nous  au rons  l e  t ab leau  su i van t  :

N  es t  un  hcmme = N es t  mor te l

Remplaçons  N par
par

. Par

i l  r e s t e  l e  c a s

vé r i té

e r r e u r

Paul :
un âne :
un  ca i l lou  :

Vra i
Faux
Faux

Vrai
Vrai

Faux

Faux: Vrai

Ce dern ie r  cas ,  ne  peut  se  p todu i re .  La  vér i té  ne  peut  donc
impl iquer  I 'e ! reur ,  tand is  que,  fa i t  remarquab le ,  de  I 'e r reur  peut  par -
fo is  sor t i r  une vér i té .

Conc lus ion  :  une i rhp l i ca t ion  p  r  q ,  e6 t  fausee s i  p  es t  v ra i
tand is  que g  e6 t  faux  ;  e l le  v ra ie  dans  les  t ro is  au t res  cas .

3 .  L 'équ iva lenqç

Deux propos i t ions  égu iva len tes  sont  deux  propos i t ions  tc l l< 's
q u ' e l l e s  p e u v e n t  ê t r e  r e m p l a c é e s  I ' u n e  p a r  i ' a u t r e  s a n s  ç l u e  l e  s e n s  s o i t
m o d i f i é .  I l  e n  r é s u l t e  q u e  l a  r e l a t i o n  d ' é q u i v a l e n c e  p = q  s e r a  v r a i c  s i  p
e t  q  sont  v ra is  tous  les  deux  ou  sont  faux  tous  les  deux ,  faussc  s i  p  t . s t
v ra i  e t  g  faux  ou  le  cont ra i re ,

4 .  Combina ison avec  des  propos i t ions  néqat ives .

Jusgu ' i c i ,  nous  n 'avons  env isagé que des  propos i t ions ,  non
s e u l e m e n t  s i m p l e s ,  m a i s  a u s s i  p o s i t i v e s ,  N o u s  a l l o n s  t r a v a i i l e r  m a i n t < , -
nant  auss i  avec  des  propos i t ions  négat ives ,  ce  qu i  va  nous  amener  à  dc
nouve l les  conc lus ions .

Combinons  d 'abord  une d is jonc t ion  e t  une imp l ica t ion .  Nous
c o n n a i s s o n s  l e s  c a s  o u  c e s  d e u x  r e l a t i o n s  s o n t  v r a i e s  e t  c e u x  o i r  t ' l l t , s
s o n t  f a u s s e s .
Récap i tu lons  ces  cas  dans  le  tab leau su ivanr  :

p v q

vra l  v ra l
v ra i  faux
f a u x  v r a i

faux faux

3 q

v ra r  v ra r

f  aux v rer i

faux faux

vra i  faux

v é  r i t r l

e r r e l l r

S i ,  d a n s  I ' i m p l i c a t i o n ,  n o u s  c h a n g t ' o n s  p  e n  F ,  l e  t a b l e a u  c h a n

g e  e t  t l c v i c n t  c e l u i  q u i  f i g u r e  c i - d e s s o u s ,  i a r  n o u s  s : r \ ' ( ) n s ,  c l ' a p  r ' è s  l c



p r i n c , p e  d c  n o n  c c n t r a c i i c t , c r ' : ,

men t  :

vé r i té

er  l :eur

s ) r  F  e s t

a

i ' l  c e -a  t€  t : r  l i . :  - ' ' - i , r  e  .

vra l  v ra l
vrai faux
faux vrai

faux vrai
v ra i  v ra i
vrai faux

vé r i ' ,  é

c r_ l ' cu rfaux faux faux faux

D a n s  c e  d e r n i e r  t a b l e a u ,  l e s  c a s  d e  v é r i t é  e t  l e s  c a s  d ' e t r e u r

son t  l es  mêmes .  On  peu t  donc  éc r i r e  t  lP - :Y -g  =  E l  .  En  r cp r : ena t r t

l ' e x e m p l e  d é j à  d o n n é  c i - d e s s u s  o n  p e u t  d o n c  d i r e  :  " C e t  o b j e t  e s t  u n  p e i -

g n e  o u  u n  r a t e a u D  c ' e s t  i d e n t i q u e m e n t  l a  m ô m e  c h o s e  q u e :  ' r s i  c e t  o b j e t

n ' es t  pas  un  pe igne ,  c ' es t  un  râ teau " .  I l  se  peu t  que  I ' o ' o j e t  en  qucs t i on

p u i s s e  s e r v i r  i n d i f f é r e r n m e n t  d e  p e i g n e  o u  d e  r â t e a u :  d a n s  c e  c a s  l a  p r o -

p o s i t i o n  r e s t e  v r a i e  s o u s  s e s  d e u x f o r r n e s ;  m a i s  s i  I ' o b j e t  n t e s t ,  n i  u n

p e i g n e  n i  u n  r â t e a u ,  e l l e  e s t  d e  m ê m e  f a u s s e  d a n s  l e s  d e u x  c â s

On  démôn t re ra i t  de  rnême ,  ma i s  l a  p l ace  nous  manqu€ r  pou r

d é v e l o p p e r  c e s  d é m o n s l r a t i o n s ,  q u e  :

:  i -B -v -q  I

2  t î - E ]
-  lp  - . r l  & f - - î - î l

Nous  ne  pouvons

e s t  p o s s i b l e  d e  t i r e r . d e  c e s

fe-; ql

F=-q
lP-=El
lp-=3
I p = q l

-+ 
tF " ql & [q-;-E

n o n  p l u s  n o u s  é t e n d r e

équa t i ons  l og i ques .
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